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SUBIECTE CLASA A XII-A

1. Fie f,r € R[X] doua polinoame de acelasi grad n > 3 si
M = {g € R[X] : restul impartirii lui f? la g este r}.

Demonstrati ca daca g,h € M au exact o radacina comuna in C, atunci polinoamele
derivate ¢’ si b’ au cel putin o radacind comuna.

2. Fie M = M,, (R) inelul matricelor patratice de ordinul n (n € N, n > 2) cu elemente
din inelul (R, +,-), U (R) multimea elementelor inversabile ale inelului R gi M° multimea
elementelor simetrizabile ale monoidului (M, o), unde

XoY=X+4+Y+ XY, pentru X,Y € M.
(i) Sa se arate ca urmatoarea corespondenta
((a, X),(6,Y)) — (a, X) % (b,Y) = (ab, X +aYa "+ XaYa™").

determina pe multimea G = U (R) x M° o structura de grup.
(ii) Sa se determine ordinul grupului (G, *), daca R = Z3 si n = 2;

3. Fie a,b € (0,00),a # 1 # b. Sa se arate ca

22

/(atb —b")dt > 0, Vz € (0,00) < a=b.

T

4. Fie f : R — R o functie neconstanta, care admite un sir (7),),>0 de perioade strict
pozitive convergent la zero. Sa se stabileasca daca o astfel de functie admite primitive pe
R, respectiv daca este integrabila pe un interval [a, b].



